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EJERCICIOS RESUELTOS

1. Hallar el coseno del angulo que forman los
vectores A = 12i+5j y B= 3i—4j

16 16 16
i) b) =2
a 55 ) 35 ° 55
16 8
d) =2 2
) 65 ° 55
Solucion:
A-B
CcoS0 = ——
INIE
oo 12,53 —4)
V122 + 52432 + (-4)?
36-20
0s0 =
1305)
o=| 1 Rpt
cosO=| o= pta.

2. Si se sabe que: A=(x—-2i-(@+x)j v

B=-4i+xj son vectores paralelos. Hallar el

“ 77

valor positivo de
a) 12
d) 8

b) 10
e) 6

c)9

Solucioén:
Las componentes de ambos vectores deben ser
proporcionales debido a que son multiplos:
x-2 _-4-x

-4 X
x? —2x = 16+4x
x?—6x-12=0

X -8
x><+2

X = Rpta.

3. Sise sabe: A=3i+(@+2)j; l§=—2ai+(a+1)‘

7]

son perpendiculares determinar los valores de “a

a) 1y2 b) 1y3 c) 2y3
d 1y-2 e) 2y3
Solucién:

Por propiedad de perpendicularidad:
A-B=0 = 3(-2a)+(@+2@+1)=0
—6a+a”+3a+2=0

a?-3a+2=0

-2 = a=2
>< 1 > a=1
Rpta.

4. Dados los vectores: A=2i+3j, B=i-2j y

C=—4i+j.
forma que sea posible expresar la combinacién
lineal: mA+nB=C

Hallar el valor de m+n, de tal

a) 8 b) 7 c)6
d)5 e)d

Solucién:

m(2, 3)+n(l, —=2)=(-4, 1)

Igualando componentes:
2m+n=-4

{3m -2n=1

Resolviendo el sistema:

x2 { 2m+n=-4

3m-2n=1
m=-7 = [m=-1

Sustituyendo:

2--1)+n=4 =
Luego: m+n= Rpta.

]



5. En la figura, calcular el médulo de la
resultante del sistema de vectores:

_ .
b) 5413 ¢) 4413

16 u
a) 611
d) 6413 e) 510
Solucién:
Resultante total: R=3C = %"K+ E" ... (1)

||K+E||2 = A? +B2 + 2ABcos0

— —2

la+Bl" =122 +162 +212)(16)cos 120°
|12 +Bl” = 144+ 256 -192

Ia+Bll=4413

Sustituyendo en (1):
R= %(4«/5) — R=|6V13 | Rpta.

6. Hallar la superficie del triangulo formado por
los puntos A(3, 4), B(-2, 5) y C(5, -6).

a) 18 u? b) 20 u? ) 22 u®
d) 24 u? e) 25 u?
Solucion:
3 4
112 5| 1
—= = 2(15+412420+8-25+1
S 515 6 2(5+ +20+8-25+18)
3 4

S=%(48) = s=[2¢2] Rpta.
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7. Dados dos vectores A Y B de igual
magnitud forman un é&ngulo 6. ¢En qué
relaciéon estan los médulos de los vectores

A+By A-B?

a) senZ(gj b) cosz(%) c) tanZ(g)

d) cotz(g) e) secz(gJ
2 2

Solucién:
Se sabe que:

S=X2+X%+2X%cos0 = 2X2(1+cos6)

D= X% +X?-2X? cos 0 = 2X2(1 - cos)
Dividiendo:

ZCOSZ[QJ
S _1+cosH _ 2

D 1-cosf 2 2(9)
sen 3

0
r= Cotz[a)

8. En la figura expresar el vector X-Y en

Rpta.

funcién de los vectores A y B.

ool 25\ Eg

al 11B-3A b) 13B-3A 9 11B-A
12 12 12
d 14B-5A 8 14B-3A
12 12
Solucién:

Utilizando A Y B como ejes coordenados:

X=2B+=-A==-A+=B
6 4 4 2
v=-3B,2a-13_23

6 4 2 3

[2]
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Restando los vectores: 10. En la figura OPQR es un cuadrado.
X-Y == lX + 7B Expresar el vector C en funcién de los vectores
4 6 - =
—— AyB.
- - | 14B-3A 24425 2%
X-Y=| —5— Rpta. a) £t NZ
12 pia R T Q
b 225,25 | 3
A
9. En la figura OPQR es un cuadrado, expresar 0 J2-2 x J2 5
p— + —
el vector X como combinacién lineal de los 2 2
vectores A y B. d) 2_2‘/§/K+g1§
_ o J3- O%— R
oA +3B o) 4=V25,¥25 03
a) ———— P 2 2
4
b) 3A+2B = Solucién:
4 A Sea “L” lado del cuadrado:
3A+B P 2 Q
c)
2 —
3A-2B
d) Z ok
e) 3A+2B ;
Solucién: o -B R_
Por la ley del triangulo: Vector unitario en la direcciéon de OS:
OM+X=A+B P 4 Q U__K—E
Pero observe que: R/ 0s = LV2
— A = A+§.~"‘)_( - - -
20M = = +B D VESN @#Aﬂ:;:%@_@
Luego il [ o )4 J2 2
A = 2| . M En el triangulo OSP: OS+C = A
- .= A+2B
X=A+B- — 2_4J2— 2 —
4 C= 2‘/_ A+ % B Rpta.
- 3A+2B
X= 7 Rpta.

C




como combinacién lineal de los vectores A y B .

a) 3A-2B F— Q
b) 4A-3B N
A1 9R A =/
o 3A+2B X/ %
4 N
2A+3B ' B
d) 28790
e) 3A+2B = dgr
5
Solucién:
En el gréfico: L
p_.2 M Q
L m,
o
(0] R
Fig;l _ _ Fig. 2
— A A+2B
OQ=B+—=
« 2 2
—~ A+2B
=~ == A+
o) _A+0Q _ 2
2 2
— 3A+2B
OM =
4

2
Ademas: " OM” = "Lz L J_

En la figura 2 (A OPM) por relac1ones métricas:

L2=m(§£) > m=Ixl-2145

Igualando vectores unitarios:
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11.  En la figura OPQR expresar el vector X

i _ 3A+2B
2 2
- | 3A+2B
X= Rpta.
5
12.  Utilizando los datos de la figura hallar el

producto escalar de los vectores A Y B.

Y
| —
3 B~ N\a
0 5 = X
a)0 b) 3 c)-3
d)9 e) -9
Solucién:

Hallando los vectores A v B:

A=-3i+3j=(=3, 3)

B=5i+2i=(5, 2)

El producto escalar seréa:

A-B=(-3, 3)-(5, 2)=-15+6
A-B= m Rpta.

13. Halar ICl en e
mostrado, si (K + E) .C= 6329 .

paralelepipedo




Solucién:
Ubicando coordenadas:

(10, 0‘ 6)

A =10i-8j+6k
B=10i-6k

Vector unitario en la direccién de C :
10i—4j

10% +(-4)?
1
V29
Expresién vectorial de C :

[[sl]

1z

En la condicién:
(A+B)-C=6v29
Icl
«/E
ICll100+16) = 6(29)

Il =24

14. Hallar el vector paralelo
A=4i-5j+3k; cuyo médulo es 32

Cl
ol

UE = (5i—2j)

C=IClT, = = i-2j)

(20i - 8j)- (5i — 2j) = 65/29

Rpta.

a) %(4i—5j+3k) b) %(41—5j+3k)
5, .. 3, .

c) =(4i-5j+ 3k) d) =(4i-5j+ 3k)
3 4

e) %(41—5j+3k)
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a

Solucién:

Vector unitario en la direccién de A :

U- = 4i—5j+ 3k
AT 2 2 . o2
4°+(-5)"+3
O = 4i—5j+ 3k
A V50
= 1
U- =——=(4i-5j+ 3k)
A 5«/5
El vector paralelo B , sera:
E:Sﬁ[ﬁ;] ﬁ (4i—5j+3K)
543
B= §(4i—5j+3k) Rpta.
15. Dados los vectores: A =2i+aj—3bk vy
§=2ai—j+bk' hallar el valor de “ab”. Si
A LB.Ademss: a-b=6.
a)7 b) 16 c) 27
d) 40 e) 36
Solucién:

Por condicién de perpendicularidad:

(2, a, —3b)+(2a, —1, b)=0
4a-a-3b°=0 = a=b”
Sustituyendo con la condicién a-b="6:
b+6="b?

b2-b-6=0

b -3 = b=3 A a=9

b +2 = b=-2 A a=4
Finalmente de acuerdo a las alternativas:

= Rpta.

g




16. Hallar el médulo de la resultante del

siguiente conjunto de vectores.
a) 12 zA
b) 15 ;C(O, 0, 6)
c) 16
d) 18
e) 20
Solucién:
Restando coordenadas:

AB = -8i+10j

BC = -10j+ 6k

AC = -8i+6j
R=AB+BC+AC
R =-16i+12k
IRl =y (-16)? + 122

IRl = Rpta.
17. Hallar el vector F, si F=T+P
sabiendo ademas que: ”T” =50N.
IPll=52N.
A Z
............ Y
TN

‘:><

3
a) —24i+18j— 48k
c) 24i-18j+48k

b) 24i+18j+ 48k
d) 12i+18j+48k
e) —24i+18j+48k
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Solucién:
Ubicando las coordenadas:

AB = —4i + 3j AZ
BC = 4i-3j+12k

C@4, 0, 12)

™

Por definicién de vector unitario:

= 155 —4i+3j
T-IT10 =50(—J

(~4)? + 32
T:so% T = —40i + 30j
13=||13||GE _5of __Ai-3i+12k

2 2 2

4% 4 (232412

p=5pdi-3i+12k
13

Como: F=T+P
F=| —24i+18j+48k | Rpta.

= |P=16i-12j+48k]|

18. Hallar el médulo de la fuerza resultante
de Fy T,si IEl=25N v ITl=30N.
a) 42

44
45
48
50

o oo o

L]
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Solucién:
De acuerdo al gréfico:

AB =-3i—6j+6k
BC = 3i-4j | BO. 4 6)
C@3, 0, 6& S S

6!

Expresién vectorial de T:

- ~3i-6j+6k
T=ITI0 =30[ J

T=30(—3i—8j+6k)

|T = —10i— 20j+ 20k |

Expresién vectorial de F :
F=IFIT_ -25 224
2 2
3°+(-4)

Foas(3241)

De donde la resultante: R=F +T
R = 5i— 40j+ 20k

IRl = \/52 +(~40)% + 202
IRl = Rpta.

E




